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clasa a VIII-a

1. Numerele reale pozitive a si b verifica egalitatea a?? 4+ b?? = a3 + b>. Aratati ca

a2014 + b2014 > a2013 + b2013.

2. (a) Fie ABCD un tetraedru si M, N mijloacele muchiilor (BC), (AD). Verificati ca are loc identitatea

lui Euler:
AB? + CD? + AC? + BD? = BC? + AD? + 4AM N?2.

(b) Tetraedrul ABCD are muchiile opuse congruente (AB = CD,AC = BD, AD = BC). Aratati ca
fetele tetraedrului sunt triunghiuri ascutitunghice.

3. (a) Aratati cd pentru orice numere reale a, b, ¢, t are loc egalitatea
(t—a)(t—Db)(t —c) =t — (a+ b+ c)t* + (ab + be + ca)t — abe.

(b) Numerele reale distincte m,n,p > 0 verifica egalitatea mn 4+ np + pm = 1. Rezolvati in multimea

numerelor reale sistemul
Yz 2T Ty
m+—=n+-—=p+ —
T y z
Yz +mnp =m-+n—+p.

4. Fie un tetraedru ABCD in care BAC = ACD si ABD = BDC. Aratati ca AB = CD.
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